CALCULO DE VECTORES

Recuerda:

» Calculo de las coordenadas de un vector que va de un punto A a un punto B:

A= (alr az, a3) D

—>AB=b—a,b —a,b —a
{B=(b1,b2,b3) (b1 — @y, by — az, b3 — az)
A=(1,0,-1) — B
{B —(0-2,2) > AB=(0-1,-2-02-(-1)) = (-1-23)

> Calculo del vector unitario de un vector v:

{ U = (v1,V,,V3) —»_(222)

| = Vv12 + 22 + v3? v\l ) 9

{ v=(1,-1,2) o <1 -1 z)
- = \l—= = —F=

Bl =y12+ (-1)2+22=v8 " \J/8'v8'V8

1. Se consideran los puntos A = (1, -1, 0); B=(-1, -2, -1) y C = (1, 0, 1), calcular:

a) AB
b) BA
c) AC
d) CA
e) BC
fy CB

2. Hallar los mddulos de los vectores del ejercicio 1.

3. Calcular los vectores unitarios del ejercicio 1.
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OPERACIONES CON VECTORES. PRODUCTO ESCALAR

Recuerda:

> El producto escalar de dos vectores 1 y v se calcula:

—

U V=uUy V1 + Uy -Vy+ Uz V3

U = (v1,V3,V3) u-v=|\ul[v| cosay > > >
|v|=\/v1 + vy 4+ v3
u=(1,-1,0) _ _
- v=1'1+(C-1)-(-1)+ 0-2=2
iz~ BF 11D D)

> Calculo del angulo formado por los vectores u y v:

—

U V=uU V1 + Uy -Vy+ Uz V3
i) = Vus? + up? + us?

[V = \/7712 + 2 4+ v3?

= (v, V3,V3) u-v=|ul-|v|-cosa {

{ﬁ’=(1,—1,0)_>{|ﬁ’| =12+ (-1)2 + 02=\/§_){ﬁ-6=1-1+(—1)-(—1)+ 0-2=2
v=(1,-1,2) Bl =12+ (—1)2+ 22=18 u-v=|ul|v|-cosa

Qv [ uY (2
COSA = =5—= —> O =CoS = Ccos =

|ul - [v] lul - 9| V28

> Calculo de la proyeccion del vector u sobre el vector v:

<

— —
U= (uq,uy,u  u
{_} (uy, uz, u3) | Proyt = ——
U= (v1. v21v3) |'l7|

- Proyy = —

V8

{ﬁ=(1,—1,0)_){ﬁ-i3=1-1+(—1)-(—1)+ 0-2=2
v=01-12) 9l =V12+ (D% + 22 =8

1. Dados los vectores 1 = (0,2,—1), v = (3,-1,2) y w = (1,—1,1), calcular:

O
c_¢ cl <l
SRS
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2. Calcular el angulo que forman los vectores anteriores e indicar si son ortogonales.

3. Dados los vectores |i| =2, |#|=—1y |w|=+2 y sabiendo que el angulo que forman los
vectores i y ¥ es de 45° (a = i, v = 45°), que el angulo que forman los vectores w y v es de 90°
(B =w,v=90°), y que el angulo que forman los vectores © y w es de 0° (8 =u,w = 0°),
calcular:

a) u-v
b) u-w
c) v-w

4. Dados los vectores u = (0,2,—-1), v = (3,-1,2) y w = (1,—-1,1), calcular:

a) Un vector perpendicular al vector u.
b) Un vector perpendicular al vector v.
c) Un vector perpendicular al vector w.
d) Un vector perpendicular al vector % que sea unitario.
e) Un vector perpendicular al vector v que sea unitario.
f) Un vector perpendicular al vector w que sea unitario.

5. Dados los vectores i = (0,2,—1), v =(3,—-1,2) y w = (1,—1,1), calcular:

g) Proyy
h) Proy;
Proy‘%

)
i) Proyg
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OPERACIONES CON VECTORES. PRODUCTO VECTORIAL

Recuerda:

> El producto vectorial de dos vectores u y v se calcula:

{17 = (uq,uz, u3) LoJ k
1_7) = (vl'v2'v3)

> El producto vectorial de dos vectores 1 y v es un vector perpendicular a los mismos.

> Calculo del area del paralelogramo formado por los vectores 1 y v:

i Gutatis) o~ iy

v = (V1,V2,V3)

i=(1,-1,0) _ _ [ T k I

= s uxv=|1 -1 o|l=-2t—-2j+0k=(-2,-2,0)
{v=(1, 1,2) L1

{ Kk .
Uxv = - =-2U—-2j =(-2,-2
1’_1,2)—>uxv } 12 1—2j+0k=(-2,-2,0)

-2,-2,0 —2)24+(=2)2+02 8 242
At:|u32cv|=|( . )|=\/( ) ; ) =7:T=\/§uds2
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Dados los vectores u = (0,2,—1), v = (3,-1,2) y w = (1,—-1,1), calcular:

a) Uxv
b) uxw
c) vxw

Dados los vectores u = (0,2,—1), v = (3,-1,2) y w = (1,—-1,1), calcular:

a) Un vector perpendicular a los vectores i y v.
b) Un vector perpendicular a los vectores 1y w.
c) Un vector perpendicular a los vectores vy w.
d) Un vector perpendicular a los vectores 1 y ¥ que sea unitario.
e) Un vector perpendicular a los vectores i y w que sea unitario.
f) Un vector perpendicular a los vectores v y w que sea unitario.

. Calcular el area del paralelogramo formado por los vectores:

a) uyv
b) uyw
C) vyw

. Calcular el area del triangulo formado por los vectores:

O
<R
=<
slsl s
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OPERACIONES CON VECTORES. PRODUCTO MIXTO

Recuerda:

— —

> El producto mixto de tres vectores u,v y w se calcula:

U = (uq, Uy, U3) U Uz Uz

V=(q,0,v3) 2U - @Wxw)=|v1 vz V3
W= (W, W, W3) Wi W2 W3
u=(1,-1,0) 1 -1 0
v=01,-1,2) - u-Waxw)= -1 2|=2
w=(-1,0,-2) -1 0 -2

—

» Calculo del volumen del paralelepipedo formado por los vectores u,vyw :

U = (uq,up,uz)
77' (W1, v2,v3) =V, = [u- W xw)]
(W1IWZIW3)
u=(1,-1,0) 1 -1 0
v=01,-1,2) > u-Waw)= -1 2|=2
w=(-1,0,-2) —1 0 -2

=u-@Wxw)| =12| =2 uds?

—

> Calculo del volumen del tetraedro formado por los vectores u, v y w:

U= (uq,uy, u3z) |u-(17xW)|
V= (v1,Vp,v3) 2V, = e
W - (W11W21W3)
u=(1,-1,0) 1 -1 0
v=01,-1,2) > u-Waw)= -1 2|(=2
W= (-1,0,-2) —1 0 -2
u-@xw)| 2] 2 1
V - e == - d 3
P 6 6 6 3%
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Dados los vectores u = (0,2,-1), v = (3,-1,2), w=(1,—-1,0) y s = (—1,—1,-1), calcular:

a) i-(Bxw)
b) @ (Fx3)
) §-(Fxw)

. Calcular el volumen del paralelepipedo formado por los vectores:

a) U,vyw
b) u,wys
c) s,

. Calcular el volumen del tetraedro formado por los vectores:

a) W,pyw
b) @,wy3
) 5wy



